Institucion Educativa Juan XXIII

Resolucion de Aprobacion 11 75 del 31 de octubre de 2012
Resolucion de Aprobacion Media Técnica: 1263 del 7 de febrero de 2017

DANE: 105001006556 — NIT: 900585184-1

ASIGNATURA/AREA: CALCULO | FECHA: Octubre de 2024

PERIODO: 2 de 2024 | GRADO: 11° (11°1, 11°2)

NOMBRE DEL DOCENTE: Jaime Buelvas

NOMBRE DEL ESTUDIANTE:

FECHA DE ENTREGA: Octubre 31 de 2024 FECHA DE SUSTENTACION: Segun horario
organizado por coordinacion.

LOGROS:
Limites de funciones: Limites directos, limites indeterminados, Indeterminacién de la forma cero sobre cero aplicando la
factorizacion

Recursos: Hojas de bloc, lapiz, borrador, regla, lapices de colores, textos de matematicas e
internet.

PLAN DE APOYO

ACTIVIDADES

OBSERVACIONES:

FECHA DE ENTREGA DEL TRABAJO FECHA DE SUSTENTACION
NOMBRE DEL EDUCADOR FIRMA DEL EDUCADOR
Jaime Buelvas

TEORIA, EXPLICACIONES Y BIBLIOGRAFIA

LIMITES

INTRODUCCION

Analicemos la posible grafica que generaria la funcién:

2
fog = X =1
x—1

, X =1

Para cualquier punto de x diferente de 1, se pueden utilizar varios procedimientos
como el de asignar valores arbitrarios a x, para hallar los valores de f(x), pero en el
punto x = 1, se hace un poco dificil el analisis de la grafica, entonces para observar el
real comportamiento de la grafica de f(x), cerca del punto x = 1, consideramos dos
grupos de valores de x.
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Uno de los grupos seria el conjunto de numeros que se aproximen a uno por la
izquierda y el otro, el conjunto de numeros que se aproximen por la derecha.

Para lo cual se crea una tabla de valores para los dos conjuntos de numeros:

aal 1porla derechs

Al localizar los puntos correspondientes se observa que la grafica de f, es una
parabola con un hueco en el punto (1, 2). Se puede concluir que aunque x no puede
ser igual a 1 nos podemos acercar cuanto queramos a 1, y como resultado de este
acercamiento, f(x)se aproxima cada vez mas a 2. Utilizando la notacién de limites se
dice entonces que el limite de f(x) cuando x tiende a 1 es 2, y se denota como:

Lirn f{x}=2

w—s1

Otra forma de resolver el limite:

=2 "2 x =1
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es desarrollando el cociente:

L Bt lEedipet]

= =¥+
e ¥ =1 %=1

Feemplazando | jm flxi=1+1=2

#—1

Que es la forma algebraica y mas practica de resolver esta clase de limites.
DEFINICION DE LIMITE

El limite de una funcion, se puede expresar mediante la norma de que si f(x), se
aproxima a un unico numero L, cuando x se aproxima a c por ambos lados, decimos
que el limitef(x) cuando x tiende a c es L, y se denota por la expresion:

Lim f(x)=L

i—=C

Ejemplos resueltos de limites directos o algebraicos

lim(22% — 3z + 1) = lim(22?) — im(3z) + m(1) Suma de funciones

T—b r—h T—3D r—hH

— 2lim (z*) — 3lim (z) + lim(1) Constante por una funcisn

T—D T—5 T—D
—2(5%) — 3(5) + 1 Funcisn elevada a un exponente
= 236 Evalue

Evalie lim (5z2).
T3

Solucion

lim (5z?) = 5lim(z?) Constante por una propiedad de la funcisn
T3 —3

= 5{32} Funcion elevada a una propiedad de exponente
— 45

Ejemplos resueltos: Limites indeterminados
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X -

lim— > indeterminaciéon de la forma {E} Para evitarla,
LR T 0

descomponemos en factores numerador y denominador,
simplificamos y por Ultimo sustituimos x por 5:

., XxX-5 5 x-5 . 1 ]
llmz—lem =1lim = —
=5 x° 25 =5 (x+5)(x-5) =5x+5 10
x’ —2x 0]
lim——— indeterminacion de la forma {—} Para evitarla,
=2 x°—4x+4 J

descomponemos en factores numerador y denominador,
simplificamos y por ultimo sustituimos x por 2:

z - r =,
lim—> <Y =k —lim—l(x 2)= i 2

= — =
x—=>2 xz _4x+4 x—2 [X—Z)z xl—?}(x_Z}

Evaluar el limite de un cociente mediante factorizacion

2 fp
Evalte lim (" =i 3) :
r—+2

Solucion

Factorice cuando sea posible, y simplifique.

lim (:?jz;s) = lim (%) Factorice el numerador.
r—2 T—32
r—4
— lim (&) Anule los factores comunes.
T2 ';,df
= lim(z — 4) Evalge.
r—32
—2_4—_39
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EJERCICIOS O TALLER PARA ESTUDIAR

INDICACIONES

El siguiente taller es un mecanismo de estudio, la evaluacién para recuperar el tercer
periodo se sacara con ejercicios parecidos a este taller

Este taller NO se entrega, la recuperacion es una evaluacién, por lo tanto la familia debe
verificar que el estudiante realmente estudie a conciencia

Cada estudiante en supervision del acudiente o padre de familia de ponerse al dia con las actividades
realizadas en clases y las diversas consultas y tareas planteadas, ponerse al dia con el cuaderno con
todas las actividades desarrolladas a la fecha

Estudiar las competencias desarrolladas con los temas estudiados en el periodo:

Corregir, estudiar y analizar la evaluacién de periodo y las actividades evaluadas en clase

Presentar la evaluacién de plan de apoyo en la fecha programada por la Institucién, la calificacion sacada
en la evaluacion es la nota que quedara como definitiva del periodo como plan de apoyo

Se insta a la familia a hacer el acompafiamiento respectivo para que el estudiante alcance los
desempefios del area

Taller para preprarse para la evaluacion
NO es para entregar

Parte A: Limites directos. Resolver de forma directa, reemplazando la variable, realizando las operaciones y hallar
el limite siempre y cuando exista.

1. Lim4
X =l
2. Lim2x v
K-l 8. Limdx’
) .-TI'.-—}]..
3. ,%—EEE g 9. Lim {4.1:3 3 +2x+l}
= =1 :
* S0 e 10.%2’?}; (2x® —3x* —x—4)
: & = AN )
S %ﬂ_ﬁlx 11. Lim {x"+x‘+2:~:+6}
X33
'q - . i
6 Lim=—-x" 12.Lim (5x* —x*-3)
X3 ot =1 _
i gjﬂ 62 - 1° 13'%5& 2% +x+7)
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Reuelva con denomidaores

§ s [ﬂ]

2

X1 A8
2. Lim [1215—+1W

X1l \x" —3x+4)
3. Lim 13;”——91

¥ood LIx x5
P _¥‘1—4x+1]

X4 \3x" —-2x+1)
5. Lim & =iy

X0 x+1

X—=l

7. Lim

X—=3

X—=-5

{ 4x -1 J
xS _3xe4
3x1—11
ax* +2)

x =5 A
3_¥3+_1:2—5J

Parte B: Limites indeterminados. Resolver los limites de forma directa, luego factorizar para eliminar las

interminaciones y hallar el limite

x—2
1. lim S
X232 2 1 3%—10
- 4r4-4
lim, , s ———
4. z°—4
lim B4
U=9 2 _4y-5
T
; xZ4x—12
10. Bi,..q =
: —-2x+1
Lim

13 x—l _)::l -
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I x> —4x+4
im——s——— =

x+2 x°—4

.'I 2
| ‘ld" R
lim__,q-

fm

ir

x*+3x+2

x2—-1

r—+1

14.
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2 _9..
lim x 2x

w2 x' =4x+4
12.

limm -
15 x—}—l -T"i']
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4x* -9
1i1 x2+7x+10 11 X A 1%‘,2—
A= 2x+3
16. =5 X+ T 18,
. 3m" -3 x— 2)2 -9
Limp——— i ( - ) Lim ——
19. =1  mp— 1] 20, *>»2 x* —4 21. Bt =5t+6
L x4+ 2x+1 Lim x=2
22 x——1 I.'.l 23| x—2 X +I—6

Bibliografia y recursos digitales

https://www.youtube.com/watch?v=02UTk8bsLS0&list=PLeySRPnY35dG9t51yT4nCwQEt
WwCwvBwn

https://www.youtube.com/watch?v=nTaiyaoyJhw&list=PLeySRPnY35dG9t51yT4nCwQEtW
wCwvBwn&index=2

https://www.youtube.com/watch?v=B-MTbhS2SSx0

https://www.youtube.com/watch?v=kRaL0widcCY

https://www.youtube.com/watch?v=yptVvhFVFlo&list=PLZeRcx60J0O51neo0i3w9S0JP7vMf4
iWpDe

https://www.youtube.com/watch?v=anzGLXxZnDg

Nota: Recordar que la recuperacion es una evaluacion sobre este taller,
no debe entregarlo, sino resolverlo a conciencia para la evaluacion
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